*ﬁ Les parallélogrammes *ﬁ

I. Définitions et vocabulaire des quadrilatéres

1) Ligne brisée, et polygone

Un polygone est une ligne brisée fermée. B
Poly : plusieurs. Gone : « gonos » : angles

EXMPLE : pentagdne : penta : 5. C
Si tous les cotés sont égaux alors le polyone et régulier.

2) Quadrilatéeres

Définition: Un quadrilatere est un polygone qui a 4 cotés.

B
Exemples: A

D A

C D

Quadrilatere convexe Non convexe Croisé

Vocabulaire
Quadrilatéres étudiés sont tous convexes.

Les points A.;B;C et D sont les sommets.

Les segments [AB]; [BC]; [CD]; [DA] sont les cotés.
Les segments [AC]; [BD] sont les diagonales.

[AB] et [BC] sont des cotés consécutifs, (qui se suivent)
[AB] et [CD] sont des cotés opposés

3) Trapeze

Définition: Un trapéze est un quadrilatére qui a 2 cotés paralléles.

Exemples:

B
AﬁB\ /—\\ A
D c D c o,

C

Trapéze Quelconque Un trapeéze qui a deux cotés
égaux est un Trapeze isocéle

Un trapéze qui a un angle droit
est un trapéze rectangle.

II. Parallélogrammes

1) Définition

CcC/ /D

Un parallélogramme est un quadrilatére qui a
ses cOtés paralleles 2 a 2.

/A
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(AB) // (CD) et (BC)// (AD)

Cette définition contient deux propriétés.

Toutes les propriétés et les définitions doivent étre pensées sous la forme:

Si Conditions alors [|Conclusions

Premiére propriété

Deuxiéme propriété

un quadrilatére est Ses cotés les cotés opposés Ce quadrilatere
Si |un alors | opposés sont Si | d'un quadrilatere alors est un
parallélogramme paralléles sont paralléles 2 a 2 parallélogramme
Ou bien Ou bien
s ABCD est un alors (AB) // (CD) S (AB) // (CD) alors | ABCD est un
= | parallélogramme et (AD) // (BC) = | et (AD) // (BC) parallélogramme

/ /
Si wors/ /)
/ /

/ /
2 [ ]
/ /

Cette deuxieme propriété s'obtient en inversant la condition et la conclusion, on I'appelle :la Réciproque

de la premiere propriété,

III. Les Diagonales

Tracer un parallélogramme ABCD.

Tracer ses diagonales, elles se coupent en O.
Mesurez les longueurs AO, BO, CO, et DO.
Que peut-on en déduire ?

B C
AO=  OC= BO = oD =
A0=0C et0 LI[AC] donc O est milicu de [AC]

etBO=0D etO |:| [BD] donc O est milieu de [BD]

Les diagonales [AC] et [BD] ont le méme milieu, donc
ABCD est un parallélogramme

Tracer un quadrilatére ABCD dont les diagonales se coupent en
leur milieu.
Que peut-on en dire de ce quadrilatere?

Le quadrilatéere ABCD est un parallélogramme

Premiére propriété

Deuxiéme propriété

un quadrilatére est

. alors | coupent en leur
un parallélogramme

milieu

ses diagonales se

S1/ Paraliélogramme AIorsE

Les diagonales d'un
quadrilatére se
coupent en leur

milieu

SEAI(M-S Parallélogramme

Ce quadrilatére
alors est un
parallélogramme
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IV. Les Cotés opposés

Tracer un parallélogramme ABCD. Mesurez ses cotés. Tracer un quadrilatére ABCD dont les c6tés opposés sont égaux.
Que peut-on en déduire ? Que peut-on en dire de ce quadrilatére?
AB= 7
- D
BC=
CDh=
AD = ,
7/

B C B e
Les c6tés opposés d’un parallélogramme ont la méme un quadrilatére qui a ses cotés opposés égaux 2 a 2 est un
longueur. parallélogramme

Premiére propriété Deuxiéme propriété

Si |un quadrilatére est | alors | ses cotés Si| un quadrilatére a | alors | Ce quadrilatére
un parallélogramme opposés sont ses coOtés opposés est un
égaux de méme longueur parallélogramme

Si / Paraliglogramme / Alors SEAIMS Parallélogramme

V. Centre de symétrie

O est le centre de symétrie de ABCD.
. Les points A et C sont symétrique par rapport a O; . Les points B et D sont symétriques par rapport a O

Si un quadrilatére ABCD admet un centre de symétrie alors ce quadrilatére est un parallélogramme.
Si un quadrilatére est un parallélogramme alors il admet un centre de symétrie. (c’est ’intersection des diagonales).

Premiere propriete Deuxieme propriet
s Ce quadrilatere a Un quadrilatere a Ce quadrilatere
. lun quadrilatere est .
Si . alors | un centre de Si un centre de alors est un
un parallélogramme e P i
symetrie symeétrie parallélogramme

Si / Parallélogramme ; Alors / « ; Si / “ ;Alors / Parallélogramme ;
VI. Les angles opposés

Un parallélogramme est un quadrilatére qui a ses angles opposés égaux 2 a 2.

Premiére propriété Deuxiéme propriété
s ses angles un quadrilatére a Ce quadrilatére
. | un quadrilatere est g . a , a
Si . alors | opposeés ont Si | ses angles opposes | alors est un
un parallélogramme N A A
méme mesure de méme mesure parallélogramme

. Parallélogramme
> AIMSE si / /" Aors / Pa’a”é'°gram’“e;
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VII. Deux Cotés opposés

Un parallélogramme est un quadrilatére qui a deux cétés paralléles et de méme longueur.

Premiére propriété Deuxiéme propriété
s Il a deux cotés un quadrilatére a s
. | un quadrilatere est . s Ce quadrilatere
Si . alors || paralleles et de . | deux cotés
un parallélogramme Si alors est un

paralléles et de
méme longueur

= Parallélogramme
Si Alors . Parallél
Si Alors arallélogramme

VIII. Aire d'un parallélogramme

méme longueur .
parallélogramme

Activité
A B - B
/ / i . g
D C
éj / | _I
TN oo 5

-
C H

. Découper le parallélogramme ABCD

. Tracer la perpendiculaire a [CD] passant par A. Elle coupe [CD] en H

. Découper le triangle DAH. Placer son coté [AD] sur le coté [BC].

. On obtient ainsi un rectangle ABHH’ qui a la méme aire que le parallélogramme

ABCD.

On en déduit que I'aire du parallélogramme ABCD est égale a I'aire du rectangle ABHH’ = ABxAH
AH est la hauteur relative au coté [AB].

L'aire A d'un parallélogramme est égale au produit d'un coté par la
hauteur relative a ce coté

Les longueurs AH et AB doivent étre exprimées dans la méme unité.

-
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